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CORRIGE DU DM N°4

Correction 1. Réponses.

15
(@) 7.7 =1 (c)?/\ﬁ(i (e) (7A7)Aw(912>
3 —4 a
(b) WAV = (3) B —6
6 (d) zgg%_f}%_ E » (F) (TAT)NTAT) = (—618)

Correction 2.

1. AB.CD = AB.(CB + BD) = AB.CB + AB.BD = BA.BC' — BA.BD.

Orﬁﬁétés sont_tous de méme mesure donc les triangles ABC' et ABD sont équilatéraux, donc
(B—zzl,B?) et (B—1>4, @) mesurent 7.

Donc AB.OD =1 x 1 x cos(3) —1x 1 xcos(3)=0.

Donc | (AB) et (C'D) sont orthogonales |.

GA+GE+GC+GD =10/
%
0

2. (@) G est isobarycentre de A, B, C' et D signifie que

an0§4+(ﬁ4+ﬁ+ﬁ+@+ﬁ+ﬁ:
Soit 4GAi;@+@+ﬁ: 0
Donc —4GA:E+1@+@.

Donc ﬁzi(@jH@jL@).

(b) AC? = AG.AG
:%(@+ﬁ+@).(ﬁ+ﬁ+@)
— L (AB.AB + AC.AC + AD.AD + 2AB.AC + 2AB.AD + 2AC.AD)

De méme qu’en 1., les angles des faces font tous Z

ADNAD — AC A AC — AD N AD - 1. !

Donc A 2:116El—i—1—|—1—|—2><1><1xcos(g)+2><1><1><cos(§)—l—2><1><1><cos(73r))
_ 1 1 1 1
=15 3—|—2><5+2><5—|—2><5)
== X6

et les cotés sont de longueur 1 donc

M

Donc | AG = @

(c) Le méme raisonnement est aussi vrai avec les points B, C' et D, car comme le tétraedre est

régulier, tous les points jouent tous le méme réle, donc | BG = CG = DG = \/g .

Correction 3.

1. La base 1 est orthonormée donc 7g = (xo.xl):v_{ + (xo.yl)y_1> + (z5.21 )21
Or 75.77 = 1 x 1 x cos() = cos(a)

0 =1x1x cos(3 + a) = —sin(a)
747 = 0 (orthogonaux).

Donc | 7§ = cos(a)z] — sin(a) ]
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@ UNY =—UAU donc ne pas changer

Donc I A T} = <COS(O_/)$—1> - sm(a)y_1>> A Th
= cos(a)T] A T} (a)yt A TH

1
z1 A x5 : la norme est 1 x
la direction est ig{

le sens est —|—y_1>
: lanorme est 1 x 1 x sin(}) =1

la direction est :I:?g
le sens est —z—2>
Donc |z A T4 = cos(a) sin(3)y; + sin(a)z5

2. On procéde de méme que pour la 1, |73 = 008(5)96_1> — Sim(ﬁ)?l>
Donc Tg ATh = cos(ﬁ)x_)o AT — Sin(ﬁ)fo> Az
= cos(B) sin(a)zf + sin(3) 75

lordre en utilisant la linéarité.

@ l'orientation de [’angle
n’a pas d’importance dans le
produit scalaire :

cos(—[3) = cos(p)

3. On va exprimer les deux résultats dans la base 1 pour pouvoir les comparer.

7 = sin(B) 7 + cos(8)

Donc d’apres le résultat obtenu a la question 1. :

T4 A T5 = cos(a) sin(ﬁ)g + sin(«) s.in(ﬁ)@> + sin(a) cos(f)
= sin(a) sin(f8)z1 + cos(a) sin(B)yi + sin(a) cos(5)

De plus 7 = sin(a)z; + cos(a)y;.

U

Donc d’apres le résultat obtenu a la question 2. :

4 A 75 = cos(B) sin(a)§ + sin(p) sin(a)% + sin(3) cos(a)
= sin(a) sin(8)z1 + cos(a) sin(B)yi + sin(a) cos(5)

2ls]

Donc ‘les deux résultats sont bien les mémes ‘

Attention :

les résultats des questions 1 et 2 ont air différents, mais ils ne sont pas exprimés a

partir des mémes vecteurs, donc on ne peut rien affirmer. Il faut les mettre sous la méme forme

(dans la méme base) pour pouvoir les comparer
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