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CORRIGE DU DM N°22
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Correction 1.
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n—-+o0o

. Par définition, |z| <z < |z] +1doncz —1< |[z] <

De méme, Vk € [1,n], kx — 1 < | kx| < k.
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on obtient ngrfoo 3 kz_:l(kx —-1)=

Donc par le théoréme d’encadrement, | lim wu, = —|
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Correction 2.
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On multiplie par |u, — 3|, on obtient |—
n+2

’ < 5 |up — 3|, cest-a-dire | |[upiq — 3| < & |u, — 3|
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.Q,L%lzl(l)net—1<%<1donc lim

On note P(n) la proposition |u, — 3| < 2,1%1

Initialisation : [ug — 3| =1 —3| = |-2| =2 et 31 = 5727 = 2.
Et 2 < 2 donc P(0) est vraie.

Hérédité : Soit k£ un entier naturel quelconque fixé.

On suppose que P(k) est vraie, c’est-a-dire |up — 3| < 21‘-171-
On va montrer qu’alors, P(k + 1) est vraie.
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Par hypothese de récurrence |uy — 3| < 571, donc 3 lup, — 3| < 5 % 3r-T SOit 5 |lug — 3| <

Or d’apres la question précédente, |ugi1 — 3| < % lug — 3.
Donc (par transitivité de la relation <) [ugq1 — 3| < gr—r. CQFD
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Conclusion : Le principe de récurrence permet d’affirmer que |Vn € N, |u —n — 3| < 2,1%1 .
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Donc d’apres le théoreme d’encadrement, ‘ (uy) converge vers 3 ‘

Correction 3.
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