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CORRIGE DU DM N°19

Correction 1.
1. 34+ B—i)i?+(4—3i)i—4i=—i—3+i+4i+3—4i=0.
Donc |i est solution de (E) |.

2. On trowve |22+ (3 —1)22 + (4 —3i)z —4i = (2 —9)(2* + 32+ 4) |

3. Pour z4+32+4: A= —-7donc z, = —*—i*fetzg —§+i§.
Donc | 2% + (3 —i)2% + (4 = 3i)z — 4i = (z — i)(z — (=3 — i¥0))(z — (2 +i%0)).
Done (B) <= (=~ )(z — (3 — 4))(z — (-3 + i) = 0 = a = i oua = % — il ou
g=—3+4iL
S = {z —%—zg; %—l—z?}

Correction 2.
1. sin®(z) = (%)6
= ol (€77 4 B(e)7 (=) + 15(e) (=) 4 20(e)H () 156 e )’
_‘_6(677@)(_61'1')5 + (_eix)6>

= i (eGix — 6647 152 — 20 4 1572 — e~ 4 + 6—6"9”)

<2z)
= (2 cos(6z) — 6 x 2cos(4z) + 15 x 2cos(2z) — 20)

2°>< 2516

— 25X1(_1)(cos(6m) — 6 cos(4x) + 15 cos(2z) — 10)

= —g5 cos(62) + = cos(4z) — 32 cos(2x) +

16

Une primitive de f est | F : @ — — 155 sin(6z) + & sin(4z) — £ sin(2z) + 2o |

2. Az(—(2—i))2—4><(2—4i):4—4i—1—8+16z':—5+121.

On cherche ¢ tel que 62 = A, sous forme 6§ = x + 3.
Alors 62 = 22 — y? + 2izy donc en identifiant parties réelles et imaginaires :
52:—5+12¢<:>{ oy =5 ()

2ry = 12 (2)
De plus, |62 = |6]* = 22 +y? et |5 + 12i| = /25 + 144 = /169 = 13 donc 22 + 3> = 13 (3).
Donc d’apres (1) + (3), on a 22? = 8 soit 2% = 4, on peut donc prendre z = 2, alors d’aprés
(2), 4y = 12 donc y = 3.
On prend § = 2 + 3i.

2—i)—(243i) —4i

Alors les deux solutions sont z; = 5 = 5 = -2
2—1 2+ % 4421
et 25 = & Z)J;( +39) _ +2 Y—oqi [S=1{-2i2+4)
@ Attention : ne pas mélanger la recherche de 6 et celle de z. Bien distinguer les deux noms !

Pour §, on ne cherche pas toutes les solutions, une seule suffit. Adaptez la rédaction !
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3. Y sin (T) = glm (¢) = Tm (g e’“> ~Tm <Z (e)k>

1 — (ei%)n—l—l-l

Or Z (ei%)k - 1—e¢in

k=0 )
1 —¢in 5
- eitn (e~i3n — e'n ) factorisation par ¢’
. 2e'on
Y SiD(QL)
L (cos(—%) + zsm(—%))
N sin(g;-)
1 Cf)s(i)
sin(5-)
Tl ek = 1 n-l k 1
Donc Im (Z (e’ﬁ) ) = C?S<%r") = , donc Z sin <W> =
k=0 sm(%) tan (i) =0 n tan (%)

Correction 3.

2
1. (&): ) 2" =0 cest-adire 2> +2z+1=0

k=0
A=12—4:—3:(i\/§)2donczlz_l_T"‘/getZQZ_lJrTm.
Donc S:{—%—ié;_%_m'@}.
- 1 —
2. (@) Pourz #1,|Y 2F=—"—

Or z = 1 n'est pas une solution de (€,) car > 1¥ =n+ 1 #0.
k=0

Donc pour z #1: (&,) <= —— =0

Donc |§ = {eiiﬂ, kell, n]]} (on enléve k = 0 car cela donne 1, que l'on a exclu).

2inm

n " 2ikx 2ir 1 — entl Siﬂ(%) . . ) s
(b) Donc > ap =Y entt =entl ——5— = ... = ——— "= (factorisation par Pangle moitié)
=1 k=1 1 —entr sin (7

n
Or sin(;7) = sin(r — -77) = sin(2%) donc | Y ay = —1|

k=1
H ap = ezkzl iil or L = Zﬂ- Z k= “ TL(TL + ) = ¢nm donc H A = e = (_1)n .
k=1 o+l nt+ 1o n+l 2 k=1
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