TSI 2.1 lycée Monge 2024-2025

DM n°18 - Corrigé

CORRIGE DU DM N°18

Correction 1.

* Le centre de la sphere est le milieu de [AB], que I'on note I.

* Le rayon est %AB.
LAB=1/(0+32+(5- 12+ (-2+52=1/0+16+9 =% = /3 = | /IT.
(

Donc | une équation de la sphere est (z + 2)% 4 (y — 3)? + (2 + £)% = |

P passe par B et est normal a .@ .

3
2 x
2
Donc M(x,y,2) € P <= IBBM =0 = |2 |- |y—5| =0 3u+2y+32-7=0
% z+2
Une équation de P est %x + 2y + %z —-7=0.
Correction 2.
-3
On note @ = @ A W. Alors 7 est un vecteur normal au plan P;. Et w=|-6
3
La droite que I'on cherche étant perpendiculaire a Py, 7 est un vecteur directeur de cette droite.

Ainsi, la droite cherchée passe par D et a pour vecteur directeur .

r = -3t
Un systeme d’équations paramétriques est donc y=—-6t+1 tek|
z2=23t—2
Correction 3.
1. On note H le projeté orthogonal de A sur le plan P. 9
* 1@} est normal au plan P donc zﬁ est colinéaire & 77 = | —1
3
rg =22+ 3
Donc il existe A dans R tel que ﬁ = A7 donc Yg = —A :
ZH = 3\ +1
* H est dans le plan P donc Wﬁﬁ =0
2.Z'H—<yH—1>+3(ZH—1) =0
20 — Yy + 32z —2=0
2220 +3) — (=) +3BA+1)—2=0
AINFA+FIAN+6+3-2=0
14N = -7
_ 1
A=—3
* Donc oy =2x (—3)+3=2, yg=1ctzg=—3+1=—3
Donc |le projeté orthogonal de A sur P a pour coordonnées (2, %, —%) )
2. On note K ce projeté.
T = A+1
* K est sur la droite D donc il existe un réel A tel que ¢ yx =32 +1 .
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o
*x BK est normal & D

1
— —
Or ¥ = | 3| est un vecteur directeur de D, donc BK et o sont orthogonaux, donc BK U =0.
2
A+1-0 A+1
BE = [3A+1+1|=[3\+2
20 —2 20 —2
—
Donc BK. W = A+ 1+ 3(3\ 4 2) 4+ 2(2\ — 2) = 14\ + 3.
Donc A = —13—4
* DoncxK:—%+1:%7yK:—%+1:%etzk:_%.
Le projeté orthogonal de B sur la droite D a pour coordonnées (ﬁ, %, —%)

La sphere de centre B tangente a D a pour rayon BK.
_ J(11)? 5 2 (-3 2 _ /i;1 861 , 1156 _ /117
BE= (2 + (5+1) + (-2 = JE B e

Donc |une équation de la sphere est 22 + (y + 1)% 4 (z — 2)? = 1T
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